
!"#$%&'()"!!"#$"#!"!##!"!$"$%$$"&%$.%
()*%"+%,-"./!"!#+"$%-
!!"!# 01!*+,-$.*/#$%&'()&-(&0

ãPäåæç� è¼éê&&&ëì¡-íîÂï?XÜð!

���%#�2�!!!#�2�%#{2�%#{��%#�2�%#�2�-

!%"$Û9ÁûÐÑfg!¥#Áû !%""X,$
!!"¼�1$|p$ijQ#Áû !%""X,$
!-"¼�1$ÐÑ$Q#Áû !%""X,$

/20! _`��\E]W¤7!|ê[ç _' _S|¹tVH»=�ÂÈ�LôHCD#W<g|ñv&\E]¹
L�H�?X#ZIbsÑÀh¿�8.~H\E][ç *T̀ MN% W,w<gO¬S|±#` !"%. T(âÄ¹H|
¹��´1wGa4bMQ% ����"À½ñ�H\E]âö��y|b�|ê[çk�#XÚV|�#\E]H|
ê[çk�X�% ¤7ëPÀ¹2H]�#\E]3W*$À��w0k[ç&`?À��w�k[ç&!�w"#0k
[ç+H - ã|ê[çMi% W® - ã|ê[çMi�.¹bNã#¾H*|ê[ç<�+#épE\E]ö�Àö7ò
}ç��#�7òö,[ç�0#�äP.¹b\E]W�Àö7òH_'HV`%

123! ¤7'Æ]|¹'\E]'|ê[ç'À¹2'OPMQ

2'"/.*%$-.)+N$**%"*$-.)+ ($--"%+# )1"#$%&$'()#( .+ H$I" 2$.'0.O$#", )+ -'"
&)/7.+","11"&-# )1:.+,$+,G.*'-!

9,"0*#.1,%# 0%, -"&!!!# ?)&$*#.%# 5%"# 3&#.%# 5%"# 9&#@&%# 6&, 2,#% '6A +&-

!%" N#%$+,0 G%$H#$+ F$?#'*$=($.%BO*$#.*'#$+ !($.('# G%$H#$+ !%""X,# 1232!"#$%$
!!" I$,#.#.0.(*9/%.(';A#($A(%$> &(A"$*B*+7# 4*"%#D$#?(',#.7# G%$H#$+ !%""X,# 1232!"#$%$
!-" !*BB(+(*9F$?#'*$=($.# 4*"%#D$#?(',#.7# G%$H#$+ !%""X,# 1232!"#$%$

67#-%$&-" FB955=E:1>9;5=89<745=9H>=4=B4E<4O@?864: ;4585D>?4;4DB><95;=B>=>AA4D=5=B4B869M8<=>?;9H6>=98< ><: >HH64H>=98<
8AN)(,*(>01)09< f>C4F>9BE :E69<H>?H>?0?88;A86;>=98<KT>54: 8< A94?: ;4>5E64;4<=58AN>=46:1<>;9D5><: N)(,*(>01)0098;>55#
>< *T̀ ;8:4?!9<:979:E>?&0>54: ;8:4?$ =B>=D8<59:464: =B4D8;09<4: 4AA4D=58AN9<: ><: ?9HB=8< N)(,*(>01)0;9H6>=98< N>5:474?&
8@4:KFB4;8:4?N>5D>?906>=4: E59<H7>698E5A94?: :>=># ><: N>5E54: =859;E?>=4=B4@68D4558A>?H>?0?88;4O@><598< =B>=8D&
DE664: ;E?=9@?4=9;459< !"%.KFB4645E?=59<:9D>=4: =B>==B4746=9D>?:95=690E=98< 8AN)(,*(>01)0E<:46N9<: :95=E60><D4:4=46;9<4:
9=5B869M8<=>?;9H6>=98< 5@44:# N9=B D?8546@68O9;9=1=8=B4N>=465E6A>D4645E?=9<H9< A>5=46;9H6>=98< 5@44:5K*< f>C4F>9BE# NB9DB
N>5:8;9<>=4: 01N9<:&:6974< DE664<=5# N)(,*(>01)04OB909=4: =B644:95=9<D=B869M8<=>?;9H6>=98< @>==46<5" 5?8N;9H6>=98< 8A=B4E@&
@46?>146E<:46?8NN9<:5# 6>@9: ;9H6>=98< 8A=B4E@@46?>146E<:46A>786>0?4N9<:5# ><: D8<595=4<=5?8N;9H6>=98< 8A=B4;9::?4
><: ?8N46?>1465KFB454@>==46<5?4>: =8?8<H&=46;*B869M8<=>?;9H6>=98< >DDE;E?>=98<+ NB464N)(,*(>01)0:69A=4: A>5=46=8N>6:5=B4
:8N<N9<: 0>15><: ;9H6>=4: 5?8N468E=8A=B4;KFB95:9AA464<D49< ;9H6>=98< 6>=45645E?=4: 9< >D8<D4<=6>=98< 4AA4D=8AN)(,*(>01)09<
=B4:8N<N9<: 0>1KFB955=E:1@6879:459;@86=><==B4864=9D>?9<59HB=5A86>:44@46E<:465=><:9<H8A=B4A86;>=98< ;4DB><95;><:
@64:9D=98< 8AN)(,*(>01)00?88;59< f>C4F>9BE# >D6ED9>?=8@9D9< 4<7968<;4<=>?5D94<D4><: 4D8?8H1K
8"9:)%,#" f>C4F>9BE' >?H>?0?88;' N)(,*(>01)0' B869M8<=>?;9H6>=98<' N9<:&:6974< DE664<=' <E;469D>?59;E?>=98<

¤7E!"#%Þ(Ý�:oH|Î(#éE!"�1HBPQ�7�MN#V !" TNÙëPÆ]|
¹ßÄH~½(%) % |¹ßÄH.o·¸E|�!)laHÆ]¹L�(!) ��\E]ý}1W|�X(-) %

!

!!

!"!#Q"%Q%, ÿ!'!"!#Q"-Q!% ÿ"#!%
"):;iÄR*&'!!"!!UVW-!"##""$U$Û9|ÏpK&'!!"!%""X$·¸Í+%
,-./' Y&;>9?" MBEN49=4>;KBBE[H;>9?KD8;%



���)$�!����  ¡¢£¤%%%¥¦§6¨©ª«¬M® %$$%2

<!=gÄ�|¹È)�k �U`íXXHõ;#�¹L�H�Î��#\E]W¤7HêÓ¹#kS
µk "K%!/:(#) #�¿��1H¹#kSRÍ#§¤õ@�\E]a}¹#¬äH¹L�éö·xv|�X
`í �Æ]_'H�m(') % Ød§¾@|¹WHH7òÝH`í �h\E]H�k_')ò@WH
·O#®K^�P\E]âöHX1#éh\E]H|ê}ç)I% e\E]H|ê}çhÀ¹2|ñv
Û3.~)òæ1HIO($) #9ÿWN¯õ|·¸�#|ñv.¹HÛ3ýeSÆ]H�k_'#E|¹`
íßÄH:o�´%

\E]E¤7ExH�}]ã(.) #éE¤7|¹H]o]ã(,) #N9ÿk\E]Hè���¦ñ¿¢
Ä¹��(X)~ýaa41v�ïe �X1�àH�m(%") % ®ã*X1�à+�m(WA|¨©�>@<
=!Ä�E,wRÍA|!\E]è������P% e<!7�!À�½ñ.¹|�7�H3ñ#�!
H�2½ñ¦`\E]!ýH*X1�à+.¹Ç½#WÀ�ð1Hpq�À�¦SkÇ½\E]*X1�
à+3ñH]o��ØÙ(%%) % WN¯`,�]!Ä�#$Àk�\E]/e¥ö�Àö_'#ýa_S|
¹(%!) 'e¢Àk�#À�H½ñ�e¦eS}1W��H\E]±k�à#|¹XX(%-) % WB4< � !"!- Tm
 b*`?Àk+HXÀ#ÿk`¤7eõ#ÀkW %\! ;/5¤\E][ç_'ýv�¢(%#) % kbx\E]
H|ê_'hÀkHIO#(4<H� !"%$ TIub}1W¤7|�XH|¹?�#<g�PW��ò|¹?
�|ê[ç��HÀkE -K$ ;/5(%') #eðñò|¹?�[ç��HÀkE -K% ;/5(%$) % v=Z�X
!D;!$#S)WIij`\E]|¹?�H[ç_'tVa4��(%.) % e/(Hpq�#\E]E���
H_©W|!X1Q}ç% þ�¥\E]ý{�sW %""" %;@(%,) #ijî(·�W7�`,�]!ÙÚ
=gåd\¿H!ýL}ç#Ød·�bx\E]H3ñ��U[çk�% `¥ÂxÆ]|¹*¹# _'
_S|¹+ (')!IJH*_'+wG¤#`\E]Hçñ�ö&çñk���W<!7�!H[çMi&[ç
tVHÿW4)�F#·�,w�á�]H�I�{��v=Z�X\E]|¹?�[ç_'tVH»=
!%;$�Â%

,wMNHG^¦��»=Z�Xij��¤7!\E][çtVH�Â#��EÀ¹2½ñU¿�
ñ�\E]è�����H��(%%) % !ýW|�!3ñH��¦�¿~ *T̀ �I!9<:979:E>?&0>54: ;8:4?$
a4MQ#®EN\¦�sÑ!ýsOÅè!è���&1¿$�����2`!ý.¹H.~!���[
ç$H�I(%X) % ¿~ *T̀ �IMQ¤7\E]H3ñ��¤#¦&��ökÛõe�µH<�(!") #©MQ
�23ñ`��!ýH.~�!ýñ2áH[çM,#ª¦MQ\E]!ýìOñ¤õH��#åè��
�(!%) &��1¿(!!) &��_©(!-)�#ENã¦�ij *¹#Q_'_S|¹+wG!\E]çñ�ö&çñ
k�H�aFÈ% e *T̀ MQ.C�¥��sH|ñvMQ#Øk��H*X1 �à+wG.íëPâö
�23ñH��#¤7yí��/;�£Ô1(!#) #þâöHñvwGW;�X4íÈ)Ú7Häà(%#) #Ød
.CE%þHMNüýqr *T̀ MQ% e,w%þ|ñv£MQÄ�#¿~��Uk��|HÀáh¿~
ÚV<!ñ���Uk�HÀá�PH2áõ§1W{½#Ød¿~ñ�H<!Àáü/ý�1¤7H2
áõ§(!') %

kbLô<!¤7!\E]Hçñ�ö&çñ��[çMi&[çtV#sij�¥<!HÀá`|ñ
va4b%þMQ#.k *T̀ MNH|ñvY.#8¤ÃÄb³"\E]è���ñ¿JÄ¹��HRÍ
M�&\E]!ýWâö�ñ!HëvRÍM�H *T̀ MN#MQb¿JUÀá��pq�\E]!ýW
|!H3ñ��#aN¢q´bÀá`\E]!ýH[çk�U�ö&|ê[çHMi��\E]|¹_
SH��%

;±²-T�

;>;ñòÜó-¹º��
RÍMN³"¤7#~& !! ·(!#)�7¼2.k2�&,�º§a4sÑ!Þ %$% |ñv�WIRÍó

®oHO¬³´"!%$!"%. TO�¤7 �7|�&Oè|}��&Oè#à�'!!$!"%% !"!" T¤7O¿
¤Àk&Àö'!-$¤7H7�/G'!#$�¥PåO¬��H¤7|¹ßÄÝ3#®¯O¬rsb¤723
|ÍÎÒÓH&!"�mp$O¬�©ê8Ï�åU")pK�?·¸ê8!")(POcp$O¬!¥Q



%$$!2 !"#$%&'()"!!"#$"#!"!##!"!$"

7�Q23�!¥$HO¬% |è&\E]¹L�&\E]!ý1¿��¤7�w2áO¬�ìij¿GW
¤7H�áfgU�](%#) % ¿~ d(WI�]|ñvH�I��\E]Hc'�iÅ"j#%

Þ % ijÝ3Ufgå}�
V9HK% f8D>=98< 8A=B45=E:1>64>><: ;8<9=869<H5=>=98<5

;><Üó
%K!K% 9:6;<! *T̀ =>2sijZIH\E][ç *T̀ MN³´%þ|ñvRÍM�&\E]!ý
Wâö�ñ!HëvRÍM�U\E]è���ñ¿JÄ¹��HRÍM�!Þ !$% %þ|ñvRÍM�
WMQ¤72á¤¿~ 1�n#âö�k %" w(!$) #W<!HÀá�Û ¤72áO¬.k|ñvY.(!.) %
�tkb�v�Î#��w&!wU�wHìü�îÒ���!+ %" w$&!w!+ ' w$U�w!+ % w$%
\E]è�����M�MQ\E]Hè���ñ¿¢H��(!,) % MN![\}�H¿¢7Ýñ¤õ�
�#éñ|;��(!X) % \E]è�����M�«¬\E]d�óW}�H¿¢#Û \E]78¤�H
è���% \E]!ýWâö�ñ!HëvRÍM�«¬|ñvRÍM�Û Hñv$RÍ��Uè�
��RÍM�Û H\E]è���W >̀=?>0 !`\E]!ýa4ëvRÍ#¿~¤Óák�á!P�H
{|Å3ñ�G!Ç� &̀3�G$�MQ\E]H3ñ(-") #*T̀ MN�#Û \E]!ýW¤7|�!ñ
2áH[ç��% \E]!ý[çH *T̀ MN�[M�H7ZÅ"j#%
%K!K! =>?@ABC2sij¿~¤7<gH|t&Æ]O¬` *T̀ MN!H|ñvRÍM�&[çRÍ
M�a4S|U=Y#è���RÍM�!H\E]è���ñ¿¢��kSrJMÄHij(!,) a4
RÍ%

¤7%þ|ñvRÍM��rJWIija4¡"rOQ|(!$) #í±¿~ !"%. T¤7H|tO¬�
òKÍ(!.) % ,w !"%. T¤7Ü�&\�|tåH|}O¬�� !"%. T¤7@ , \g;H�2ñýO¬`



���)$�!����  ¡¢£¤%%%¥¦§6¨©ª«¬M® %$$-2

Þ ! \E][çH *T̀ MN�7
V9HK! (9>H6>;8A=B45=6ED=E64A86*T̀ 8AN)(,*(>01)0;874;4<=

¤7%þ|ñvsMNa4=Y!Þ %$#¿~Ø¯OO.kÈImn% ����#! \|tåH|}<gO
¬hMQO¬HØ¯OO1¥ "K,"#, \g;H�2ñý<gO¬hMQO¬HØ¯OO1¥ "K'"% Ød#
sijZIH%þ|ñvsMN` !"%. T¤7|}&�2HMQÈ)N|H¸ÂÅ%

\E][çRÍM�` !"%. T , � !, !X è�� X � %- %# è\E]W¤7H3ña4MQ%
!"%. T , � !, !X è¤7��ò!�8Hg;W , � !X èg�H\E]!Pý{!<'"$£ÄNÓ¢¿#�
ÁHg;W , � !X èg�H\E] <'"£ÄNÓ¬�!Þ %$% <gO¬�� , � !, !X è1ý{H\E
]öÁçñ(%#) #MQ���âbd¤õ^@\E]H[ç�öU��% �¥PåO¬��¤7|¹���
X � %- èH %-! C;!�#R X � %# èH -- C;!% <gO¬�� X � %- %# è|¹XX#MQ���âb
d¤õ^@|¹XXE�¥\E]H|ê[çU�à% ~c~�7W9Åmn!LL*̀ $`<!|¹���
�HPåÞ;U *T̀ MN�â|¹����HÞ;a4ÈI#IJMNìü*�`Þ;a4��¤Â#�
îRÍ[��<!U�â|¹��Þ_H�7W9Å(-%) #�±a4D�% ����#�âH LL*̀ k "K%X#
MPÇ{Åo¯% Ød#¦�ÿksijZIH\E][ç *T̀ MN`\E]W¤7@H[çMQE¸
ÂH%

sij`�X¤õ^\E][ç�âHMQh<gO¬`£#��|}&�2ñýHMQh<gH`
£Å"j#%
;>=Üð×ô

sijÌ° - ã¤7\E]Hç"ý{(%,) #W=Y±H\E][ç *T̀ MN!MQ���78}�
 ÄW¤7@H3ñ!� %$% �¥PåO¬�� !"%. T ' � !! !$ è¤7|¹������#' Ó@¤7
|¹��¬�b $-- C;!#|¹Hº§´±bµ -" C;% ' � !! è#|¹øH*WÜHf�Ý#' � %$ è©
ÒHf�Ý!Ï-ä$&Ò¤7!Ï-ä$,#6¤7�s°)|¹!Þ -$% Ød#¦�ÿk®^¤õ¤72á
`?\E]|ê[ç% *T̀ MN!H|ñvY.E=Y±¤7%þ|ñvsMNÛ H !"%. T ' �!!
!$ èH2á% *T̀ MN!`\E]è�����HMQ�¥\E]è���sMN#«¬¤7<gH�
�#\E]H¡"è���Q�k X," CH/;-(-!) #|��1H¿J¢�Q�k !""" %;8?/!;!05$ (!X) %

� % MQ@j
F>0K% L9;E?>=98< D>545

¡"}�
%"" %;/-"" %;/'"" %;

��O'/\
è���/
!CH/;-$

în¤õ
!�Qè$

 Ä}�
�|���/;

W>54$ w% %""/%""/%"" �� "'Q!! "'Q!$ %K$
W>54/ w! %""/%""/%"" �� "'Q!! "'Q!$ %K$

22W>54$U W>54/MQb78ý{H\E]�7¥U ' � !$ è|¹ßÄÝ3!¥}� ÄH��#q
j\E]|ê[çHtV%



%$$#2 !"#$%&'()"!!"#$"#!"!##!"!$"

Þ - MQ¾õ¤7|¹����wG
V9HK- WB><H458AN>=460?88;>64>9< f>C4F>9BE :E69<H=B459;E?>=98<

<�À

<>;Üð=ÄX¡õÙ�õ
&MQ¤^@H|t�mO¬'´¥Þ #% �Þ #>¦"#MQ¤^@HÀö£ð��% �èÓÀk�

�� #' � !! !$ èHÀkO��##' � !! èèÓÀk�1!-K#, ;/5$#' � !' èU !$ èHèÓÀk
£ð¿!�îk %K$# U %KX- ;/5$%

Þ # MQ¤^@HÀáU2á!>kMQ¾õÀá��Þ'0 kw- HOè FgYM'
Dkw- H�w2á��Þ': kw- H!w2á��Þ'4kw- H�w2á��Þ$

V9HK# c9<: A94?:5><: A?8NA94?:5:E69<H=B459;E?>=98< @4698:" !>$ N9<: 6854# !0$ :>9?1FgYM9< w-#
!D$ 5E6A>D4A?8N68549< w-# !:$ ;9::?4A?8N68549< w-# !4$ 08==8;A?8N68549< w-

âö�2ñý!FgYM$ÙÚ��\E]HX1&�à(!$) % �Þ #0 ¦"#MQ¤^@èÓ FgYMH��|
}éhÀk��|}N�#' � !! è�1!�w #!K.. D;! /5!$#' � !' èU !$ èFgYM£ð¿!�w�îk
%,K,! U !"K"% D;! /5!$% FgYM3W�ÚHâöÍ¢#Í¢H£¬hÀk��IO71#�wêÓE!wH
!K. å#E�wH .K- å%



���)$�!����  ¡¢£¤%%%¥¦§6¨©ª«¬M® %$$'2

�Þ #D\4¦"#MQ¤^@�wH2öhÀöN]#£ð��#!wU�w)£ð�|&öÒH2ñ%
`2k1¿âöäàH����#�w2kE!wH -KX å#E�wH ,K. å#®\Í¢£¬éhÀk��
IO71%
<><äåæöãPx��XÜð
!K!K% ;<DE2�ÏN��kÒ���\E]W¤7!H[ç#ÏN��EMQ¤õ^@���#�kd
ý{ó)��!}OH��#`\E][çwG!Hmn��'´¥Þ '% Þ '>kÏN��OèHî"}
�U�#}�#Þ '0 k78ý{��OèHêÓâö}�UnÇä#Þ 'Dkx ! B cRH|� FgYMh}
1W|�!�|�j"K! ;$��Hæ£%

�Þ '>¦"#' � !! !$ è#����ÏX��\}� Ä#ý{ð1H��°öÜçñ#¿ý{��
!<k%"" %;$öÒçñ% �è[ç��� #ý{ð1H��[ç��ð##¿ý{��[ç��ð§%

Þ ' MQ\E]3ñH��!>kÏN��xÓH|ê��'0 k78ÏN��xÓHêÓâö}�'
Dk�w��æ£h|� FgYMHIO$

V9HK' N)(,*(>01)0;9H6>=98< @68D455" !>$ :>9?19<9=9>?><: A9<>?@859=98<58A=1@9D>?D8?8<945#
!0$ :>9?1>746>H4746=9D>?@859=98<5><: 5=><:>6: :479>=98<58A=1@9D>?D8?8<945#

!D$ @68@86=98< 8A5E6A>D4FgYM=8=B4@46D4<=>H48AD8?8<945A?8>=9<H>==B45E6A>D4

�Þ '0 ¦"#' � !! è�±#�¥Àk�##ý{ð1H���s°ýþdW|�Xw!�|�j"K#
;$çñ#¿ý{���sW|�!�wçñ%

�Þ 'D¦"#T|� FgYMMP.No§P¤#[ý{\E]W|�XwHæ£¦ùÇ�#% ¿ý{
��H FgYMo§Pµk %" D;! /5!#!�ý{��!<k-"" %;$H FgYMo§Pµk -- D;! /5!#1ý{��
!<k'"" %;$H FgYMo§Pµk '" D;! /5!%
!K!K!2FG;<HI2!%$k�1¿

&MQ¤õ^@[ý{\E]ÏN��H|ê[çk�1¿H����'´¥Þ $% Þ $>kx ! B c
RH��|ê[çk�1¿hâö}�HIO#Þ $0 kx ! B cRH��|ê[çk�1¿hd¤ÀkH
£Phâö}�HIO%

�Þ $>¦"#\E]|ê[çk�1¿hâö}�)I#XÚV|�#|ê[çk�X�% W8Àk
�#âö}�WVH��#ÏXý{1¿#|ê[çk�ÓWV% ñÀk¬�#|�H\E]|ê[çk�
é¬�%

�Þ $0 ¦"#\E]|ê[çk�hÀkH£Péhâö}�)I#XÚV|�#£PX1% \E]
}1W|�¤!�|�j"K! ;$#£Pµk !!#\E]W|�!�w¤!�|�m% ;$#£Pµk "K-!% £P
H1¿hÀkIO71#�¿Àk¬�#øo\E]}1W|�#2�¦�þdð/H£P%



%$$$2 !"#$%&'()"!!"#$"#!"!##!"!$"

Þ $ 78��|ê[çk�!>k78��[çk�hâö}�HIO#
0 k78��[çk�hÀkH£Phâö}�HIO$

V9HK$ d<>?15958AN)(,*(>01)0D8?8<1B869M8<=>?;9H6>=98< 74?8D9=1" !>$ 64?>=98<5B9@ 04=N44<
B869M8<=>?;9H6>=98< 74?8D9=1;>H<9=E:4><: 746=9D>?@859=98<# !0$ 6>=988AB869M8<=>?

;9H6>=98< 74?8D9=1;>H<9=E:4=8N9<: 5@44: ><: 746=9D>?@859=98<

22!!$k��ö
x ! B cR��|ê[çk��öhóW�&!&� - w2öMõH�Þ#,w�ÞH>`P1¿�:

\E][ç�öh2öHW9G�% &MQ¤õ^@[ý{\E]ÏN��H[ç�öh2öHW9G
�Uâö}�HIO'´¥Þ .%

�Þ . ¦"#ÏXý{1¿#\E]H|ê[ç�ö°hóW|wH2öW9% T\E]ý}1W|
�¤#�|ê[ç�öÚV�wH2ö#ñò\E]�à#�|ê[ç�öéö``|wH2ö��%

Þ . 78��|ê[çk��ö
V9HK. L9;9?>69=18AB869M8<=>?;9H6>=98< 74?8D9=1:964D=98< =8=B4A?8N:964D=98<

!K!K- FG;<J?2|ê[çVSkOè\E][ç��!�#}�h¡"}�MõHÙz��$h\E
]��#�MõH£P% Àö�|ÅkxÓÀöWdè�4Àöl#'pM@H¤õ£% &MQ¤õ^@7
8ý{\E]|ê[çVSHêÓPhdèêÓÀk&Àö�|Å'´¥Þ ,% ����¿ý{��[ç
H��#�yí§#þE|ê[çVS�e//#MQ¤õ^@êÓk .'!#!1ý{H��|ê[çVS
êÓPW $"!KL!Þ ,$% �78ý{��H|ê[çVShdèÀáHIO� #Àö�|UÀk¦�
¿\E]ð�|(ükW.N|w®6\·¸8¤;l¤#|ê[çVSð1% å ' � !! èÀkð1#!
¿ý{H\E]�sW|�!�w!Þ '0$#Àöéö�|#d¤!¿ý{��H|ê[çVSEMQ¤õ
^@H�1P% ' � !' !$ èÀkð¿!j! ;/5$#!1ý{H\E]�sW|�!Xw!Þ '0$#Àöéö
�|#d¤!1ý{��H|ê[çVSð/% 6\·¸)N\7;l°¦eS|ê[çVS�#% å '
� !- èiDÀkð¿#1ý{���sW|�Xw!Þ '0$#þE�¥Àö7�|#1ý{��H|ê[ç
VSéð¿%



���)$�!����  ¡¢£¤%%%¥¦§6¨©ª«¬M® %$$.2

Þ , |ê[çVShÀáHIO
V9HK, 34?>=98<5B9@ 04=N44< =B4;9H6>=98< 4AA9D94<D1><: N9<: A94?:5

=gÉ

=>;äåæX5÷��ÜU
Õ¸\E]|ê[çHk�1¿Uk��ö#\E]W¤7!) - ã|ê[çMi!Þ X$% I>==46< $

k�w0k[ç#dï[çHõ§E[çk�¿&[ç�öh�w2öN�% I>==46< /k�w�k[ç#d
ï[çHõ§E[çk�1&[ç�öh�w2öN�% I>==46< #k!�w0k[ç#dï[çHõ§E
[çk�¿&[ç�öh!�w2öN�% �1ý{��k¬#I>==46<$�k I>==46</HÀk8PE ! ;/5#
I>==46< /�k I>==46< #HÀk8PE # ;/5% �¹ý{��é)W9Hõ;#þE I>==46< /�k I>==46<
#HÀk8P/$%

Þ X \E]H|ê[çMi
V9HKX _869M8<=>?;9H6>=98< @>==46<58AN)(,*(>01)0

W`|¹?�H�á�]!#ij/W¤7��òÄ�(%') #Àk$¥ -K$ ;/5¤#|¹?�H[çk�
hÀk�æWI% Àk1¥ -K$ ;/5¤#|�p·�_S|¹?�% W`\E][ç,�H�á�]!#i
j/W¤7��òÄ�(%#) #ÀkW !\- ;/5Mõ¤#$$!�XH\E]¹L�'!W�|� % D;H|w#
ñ|2�kçñ#W¤7ðñòé)W9HÄ�(%$) % ®EstW»=Z�X��H\E]|ê[çMi�
�Wv=Z�XH��% Àkð¿¤#\E]_'W|�# � I>==46< $U I>==46< /H|ê[çMi% Ü
ÀkaN¢¬�#\E]�sW|�!�w# � I>==46< #H|ê[çMi% �¥\E]¸?À�½ñH
ývhý{�æWI(%%) #Ød I>==46< /�k I>==46< #HÀk8Péhý{�æWI%

ÕX#»=Z�X\E]) - ã|ê[çMi#Wv=Z�X�� HpE|¹?�[çk�ñÀk
H��U\E][ç,�Hâöäà%
=><äåæ5÷��ÜUXKL¯Ð

¤7�¥l|7�#|�H|23ñ]oëÀH�ñ#!HH|23ñ]oë|H��&|}UÀá�
��îH:vµ�v�ñ#�HH|23ñ]oë:vµ�vU�H��v�ñ(!') % �|�R|�7Ý2
kÍ¢(--) #2öé¦3W²�(-#) % sij`¤7�w2áH��!Þ #D\4$��¤72áH<g°�



%$$,2 !"#$%&'()"!!"#$"#!"!##!"!$"

�(%#) #¤7�w2kE!wH # åKL#E�wH , åKL% �w2öhÀöW9(-') #!&�w2öh�w
2öW�(-$) % W|ê�öX\E]H]oëvE�2��v#Â¦¿�\E]H[çO�ÚVóW}�|
H2ñ(-") % Ød#À½ñ�H\E]âö��y|ÂH|ê[ç!Þ %"$%

Þ %" âö}�`\E]|ê[ç��ôÊ
V9HK%" FB49<A?E4<D48A746=9D>?@859=98< 8< =B4B869M8<=>?;9H6>=98< 8AN)(,*(>01)0

�\E]|ê[çHk�1¿� #�¥l|7�!H�wÙÚëÀ�ñ#E�k2ñH|w(-.) % Ø
d#W8Àk�#\E]�|�XV#k�X�% ñÀk¬�#å�\E]4ý¤iÀ�½ñükW|�#�
[çk�é¦¬�% å�\E]·�¤iÀ�½ñe�à#�[çk�U2kN]#¦ �W9HâöÍ
¢�m!Þ $>$% �\E]|ê[çHk��ö� #�hóW|wH2ö�ÚV!Þ .>$% �¥¤7H�
4ÀöU��22öW�#À¹2H�ö2�¢b��2#Ød¤72öHâö²�£ð�Ú(-$) % T78
ý{H\E]óW|w7N�¤#�[ç�öé¦3Wð1äà!Þ '>$%

<!pq�¤7ÀáE<e��H#\E]Hâö��é¦ýÄ¹��#�|ê[çMi¦`Àk�
�.¹78H�`% TÀkæ¿EÏÀ¤#yíæ]�(}H��2¦�¿_'W|�H\E]ö��[
ç#þE�¥¤7æ$H��22k(-,) #\E]�s¦ükWa}% TÀkð¿¤#\E]4_'W|�#
d¤\E]H[çk�yíÚV�w2k#[ç�öh�w2öN�#þE�¥Àkð$#�w2kéö
$# � I>==46< $H|ê[çMi% ñòÀk»/#�w2ké»/#d¤yíN¯ð¿H\E]¦�à#
þE4ýükW|�H!1ý{��¦�ð�Hk�ñ�w|[ç# � I>==46< /H|ê[çMi% ¿�
\E] � I>==46< /[çMiHÀkpE*`?Àk+#W®ã[çMi�#\E]¦�W|��k[ç_
'#¬�b|¹ßÄHÀt% `¤7��òW8\E]¹L�W78Àk�_S|¹H¤õij��#*`
?Àk+!!K$ ;/5$�_S|¹H¤õø®o�¹Àk!% ;/5E/ # ;/5$�HNøKL(%#) % TÀkaN¢
¬�~�wb1(O\E]H*o§Àk+¤#\E]�sW|�!�w#[çk��e�¥2kHâöÍ
¢e�##[ç�öé/ÚV!�wH2ö# � I>==46< #H|ê[çMi% W¤7#®llÊ�ò\E]
[ç�öh�w2öW�%

W;|7�!#�|ç�w�îHç�/��2é¦#�]Hâö��#ae��P]H|ê[çM
i#W«Ï7(-X) &�ÏÏ7(#") ZIH|¹£gMN!°)W`Hij% e�¥¤7ß)Ú7H|ç�
w(#%) #sij�sÑ|çH��% d,#`¥\E]1¿&�7&¤7PQR�ØÙH��é)BaN¢
ij%

ÕX#À½ñ�H\E]âö��y|bÂH|ê[ç% \E]XÚV|�#|ê[çk�X�#�|
ê[çHk��öhóW|wH2öÚV% - ã|ê[çMi!#I>==46< /!�w�k[ç$jeeS|¹
HßÄ%
=>=äåæ5÷��âãP5øù;89XKL

\E]H|ê[ç`¥¤7|¹HßÄE.oHwG#þ®¦ýEN\U0e#¾HwG% ¤7|¹
HßÄ#��E|¹��H`í¬�#]oE�Àk�#�î\E]X1eSH#e7E§¤õ@�¹Ý3
\E]H�k_'% a�#\E]H[ç��#�E)*H% \E]W¤7![çk�H�1Pö·�w
T¤H|�2k% e`¤7|�2kHMQU<g(%#)°��#¤7|�2k�1µkÀkH !!#~�TÀ
k¬�P # ;/5�X¤#¤7|�2khÀkH£Pª¦�##®¦ýE�¥Àk¬�&¨��¢#�b|
�Hÿ��(#!) % �78��[çk�hÀkH£P� #T\E]}1W|�¤#[çk�é¦ÚVÀkH



���)$�!����  ¡¢£¤%%%¥¦§6¨©ª«¬M® %$$X2

!!KL#eN�\E]�à#®\£P¦±k�#P %!��!Þ $0$% ¤7ExHêÓÀkE !K-. ;/5(!#) #�
¿��1H£PRÍ[çk�#\E]ExxhêÓH[ç��#�éø) !, C;% \E]W|�_Sð
¿H|¹?�±#�¥À¦�ÙÚ�ñ|¹?�#[çýv)N|Hm/#�1éøýMPÀkH #!K
L(%') % eÀk¬�yíým/\E][çk�#þEé¦eS\E]�à##$\E][çHk�!Þ
$>$% ¤7Á8#µ $" C;#ÒÜ*µ #' C;#% : �@\E]W¤7!H[ç«�E)*H%

�â#\E][çH��#���k[ç��H|ê[çVSéE)*H% 1ý{\E]�s}1W|
�#�Àö£ð�|Hpq�!' � !' !$ è$#|ê[çVSéø) ."!KL!Þ ,>$% TÀö7�|E/À
k��eS\E]W|�!1à¤!' � !! è$#|ê[çVS�#Pb #!!% ¿ý{��yí�sW|�!
�w#�|ê[çVS8�w $"!!Þ ,D$% þE�¥�[ç��#�ö¿#�#H[ç��éö§% ®]o

Þ %% !"%% !"!" T¤723Àáõ§
V9HK%% WB>6>D=4695=9D58AN9<: A94?: 9<

f>C4F>9BE A68;!"%% =8!"!"

EØk¤7À¹2H�ö2�¢b��2#!�w
2ö�eW`�|!Þ #:\4$% m/|ê[çVS
®o\E][ç�ö�|#e\E][ç�öhó
W|w2öWV#¤7H2ö03Wâö#�% Ø
d#//H|ê[çVS®o�|�ðpHÀá!\
E]¦�}1W|�#Àkj! ;/5$E/�|�ö¢
HÀá!\E]·�}1W|�#Àkm# ;/5$% T
 ��|�ðpHÀá¤#å|�sp3W|¹?
�#¦ý¦�¿|¹?�ö�Àö'!#_S��ð
¿&¹L�//&þd¤õ/#H*�w|¹+(#-) %
`¤723 !"%% !"!" TO¿¤Àáa4��#;
l®\·¸HÀáøæ�¤õH %,K$!!Þ %%$%
Ød#¤7(�HÀá¿�\E]|ê[çVSö
·¬�#é*´b\E]|ê_'Hýv%

\E]H|ê[ç`¤7|¹H§¾¤VÅyíU0#þ8È)#¾H<�Å% �(T�¤7Ex|
¹ßÄ¤HPåJ;��Ä�#¤7Ex|¹eßÄHÝ3k¤78HH��òUðñòjV(##) % `,�
]!#ExW¤7Ü8HH��ò(%#) &ðñò(%')°=�Pb\E]H Û�% ���aØE\E]`Àk
Hñ©�`ó_SH|ê[çMi¦.¹Nã#¾H*|ê[ç<�+% ¤7ExH�4ÀEÒÁÀ#êÓ
ÀkE !K-. ;/5#¤7ExH\E]ý{W '"" %;KL(%,) #¤77¥H]��VT��/µk "K,s%",

D4??5/f(#') % W®]HÀá�#7¥ÝH\E]¹L�iDö·Wa}_S|¹#þWÀkð$¤#7¥H\
E]¦� I>==46< $E I>==46< /HMiöÜ87Ý}ç% Àk¬�P[çMi��k I>==46< #¤#iD\
E]W!�|w!ë��2UÀ¹2�ö2H���ÃÜ87Ý#þE[çk�ð0#�TÀk�##0¦
X1&ð�({�% Ød#��X_SEx\E]öÜ87Ý}ç�#�Ü87òö,[ç0H�m#�h
0MõHäP_S*|ê[ç<�+#®EeSÜ87Ý\E]¹L�/H:o�´% �¥Ü87ÝE¤7
]o�77Ý#ë�7|èH��#|èðä#\E]¹#SsOð/(#$) #®é¦eSÜ87ÝH\E]¹
L�Wa}¹#U,�Û�H���deX»#.¹¡Å¾Ð%

`¤7ðñò\E]a}¹#SHijé��(#) #iDV�ÝH\E]a}¹#S//#þ7l�x
vÔ1H\E]¹L�äà% Ød#�4À�\E]*|ê[ç<�+ERI:oH% Pù&íxï#¤7H
�4Àöö8�ç#d¤PQR|ê//H¤7ðñò\E]a}¹#SSkßO(#) #PQR|ê/$H
ÁHf�Ý8Ã" �|¹(#.) #®¦ýh\E]ö�ÀöHÁH7òÝ.¹H*|ê[ç<�+)I%

?�É

%$�¥À½ñ�Hâö��#»=Z�X\E]¦ � - ã|ê[çMi#Wv=Z�X�� Hp
E|¹?�[çk�ñÀkH��U\E][ç,�Hâöäà% �1ý{��k¬#I>==46< $�k
I>==46< /HÀk8PE ! ;/5#I>==46< /�k I>==46< #HÀk8PE # ;/5% �¹ý{��é)W9Hõ



%$."2 !"#$%&'()"!!"#$"#!"!##!"!$"

;#þE I>==46< /�k I>==46< #HÀk8P/$%
!$À½ñ�H\E]âö��y|bÂH|ê[ç% \E]XÚV|�|ê[çk�X�#�\E]

|ê[çHk��öhóW|wH2öÚV% - ã|ê[çMi!#I>==46< /!�w�k[ç$jeeS|
¹ßÄ%

-$\E]H|ê[ç`¤7|¹H��EU0&#¾H% \E]`ÀkHñ©�`ó_SH|ê[ç
Mi.¹bNã#¾H*|ê[ç<�+#épE\E]ö�Àö7ò[çH�#�7òö,[çH0#Øe
.¹#¾W�Àö7òH_'HV`%

@ÊË

j#"Ësæ!()*" %"K%,-"./!"!#K"$%-$%

Arstu
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附录 

1 使用 ADCP 记录流场的方法以及微囊藻的采集方式 

为了了解太湖的水动力特征和微囊藻的生理特征，作者所在课题组于 2017 年不同月份在太湖中 7 个

采样点使用声学多普勒流速仪（ADCP）记录了 3 个方向分层流场的数据，于 2017 年 8 月 24 日—2017 年

8 月 30 日在太湖竺山湾内进行了连续采样，采集 3 个方向分层流场的数据以及微囊藻的样品（图 1）。不

同采样点的经纬度、采样种类以及采样时间见附表Ⅰ。 
附表Ⅰ 太湖采样点经纬度 

点位 E(°) N(°) 采样种类 采样时间 

1 120.19 31.50 水动力数据 2017/1.13~2017/1/13 

2 120.18 31.47 水动力数据 2017/1/13~2017/1/13 

3 120.18 31.42 水动力数据 2017/1/13~2017/1/13 

4 120.38 31.43 水动力数据 2017/5/26~2017/5/26 

5 120.34 31.40 水动力数据 2017/5/26~2017/5/26 

6 120.29 31.37 水动力数据 2017/5/26~2017/5/26 

7 120.22 31.29 水动力数据 2017/7/30~2017/7/30 

8 120.03 31.46 生理数据 2017/8/24~2017/8/30 

9 120.03 31.44 生理数据 2017/8/24~2017/8/30 

10 120.07 31.44 生理数据 2017/8/24~2017/8/30 

11 120.04 31.43 生理数据、水动力数据 2017/8/24~2017/8/30 

12 120.05 31.43 生理数据 2017/8/24~2017/8/30 

13 120.07 31.42 生理数据 2017/8/24~2017/8/30 

14 120.02 31.41 生理数据 2017/8/24~2017/8/30 

15 120.04 31.40 生理数据 2017/8/24~2017/8/30 

16 120.06 31.40 生理数据 2017/8/24~2017/8/30 

1.1 使用 ADCP记录流场 

在太湖中 7 个采样点使用 ADCP 记录 3 个方向分层流场的数据时，先乘采样船通过 GPS 定位到达设

定的点位，将 ADCP 固定在采样船上测定各点位不同水深的三维流速值，每次监测 30 min，测量间隔时间

为 2s。声学多普勒流速仪自身仪器高度为 0.27 m，从水面 0.27 m 向下至水底，每隔 0.13 m 自动采集流速

数据（附图Ⅰ）。 

 
附图Ⅰ 固定在采样船上的声学多普勒流速仪 



 

 

由于 ADCP 受仪器自身高度的影响，对流速的采集存在盲区，尤其是表面的流速很难被采集到。为了

准确的了解不同风速下太湖 3 个方向流速的垂向变化，尤其是水体表层的流速，作者所在的课题组在太湖

竺山湾进行了连续 6 天的野外观测。为了测量表面的流速，将 ADCP 倒置安放湖底表面，通过调整三角架

支柱的埋深，使得探头刚好能够监测到水体表层 0~0.13 m 的平均三维流速。流场的监测指标为每隔 1 s 采
集自表面往下每隔 0.13 m 的水层流场数据（附图Ⅱ）。 

 
附图Ⅱ 太湖竺山湾内的观测平台和声学多普勒流速仪 

1.2 微囊藻的采集 

2017 年 8 月 24 日—29 日，作者所在课题组在太湖竺山湾内设置了 9 个采样点采集太湖竺山湾的微囊

藻样品。在每个采样点位，有机玻璃便携式采水器采集水下 0、0.5、1.0、1.5 和 2.0 m 的水样各 5 L，分别

用 63 μm 浮游植物网浓缩，并冲洗 2 次后装入 50 mL 样品瓶。后续在实验室内分析太湖微囊藻的群体粒

径和群体质量密度。  

2 微囊藻迁移的 IBM模型及各子模型的构建 

2.1 主模型 

本研究从受力分析的角度出发，在 Matlab 2018a 平台上，使用迭代法，建立微囊藻迁移 IBM 模型。

首先分析此刻微囊藻群体在紊流中所受的外力，并根据各个方向上的外力计算各个方向上的加速度。然后，

根据此刻微囊藻群体所在的位置和速度，计算出这个时间步长结束后微囊藻群体的位置和速度。在下个时

间步长内进行同样的计算，直至计算时间结束。 
本研究建立的微囊藻迁移 IBM 模型在结构上分为主模型、水动力子模型和微囊藻质量密度子模型。

对紊流中的微囊藻群体受力分析可以发现，微囊藻群体所受的外力有 3 种，第 1 种是紊流对微囊藻群体的

拖曳力，第 2 种是重力，第 3 种是浮力。在主模型中，对以上 3 种外力进行矢量相加，求出各个方向上的

加速度，最后根据这一时刻的加速度和上一时刻的位置与速度计算下个时刻的位置与速度。在计算紊流对

微囊藻群体的拖曳力时，使用非均匀速度场中球体的确定性运动方程，由水动力子模型输出此时刻的非均

匀速度场。在计算重力和浮力对微囊藻群体的作用时，由微囊藻质量密度子模型输出此时刻微囊藻群体的

质量密度。 
在本研究中，我们使用 Matlab 2018a 建立了微囊藻迁移 IBM 模型的主模型，以正东、正北和垂直水

面向上作为 x、y、z 的正方向。各个方向上控制微囊藻运动的方程为： 
 xn = xn-1+S𝑥𝑥                                      (S1) 

 𝑦𝑦n = yn-1+S𝑦𝑦                                        (S2) 
 zn = zn-1+S𝑧𝑧                                      (S3) 

 S𝑥𝑥 = 𝑢𝑢𝑛𝑛−1 × ∆𝑡𝑡                                     (S4) 
 S𝑦𝑦 = 𝑣𝑣𝑛𝑛−1 × ∆𝑡𝑡                                     (S5) 

 S𝑥𝑥 = 𝑤𝑤𝑛𝑛−1 × ∆𝑡𝑡                                (S6) 



 

 

式中，xn、𝑦𝑦n、zn是第 n 步时微囊藻群体在 x、y 和 z 方向的位置；S𝑥𝑥、S𝑦𝑦、S𝑧𝑧是第 n 步时微囊藻群体在这

一时间步长内迁移的距离；𝑢𝑢𝑛𝑛、𝑣𝑣𝑛𝑛、𝑤𝑤𝑛𝑛是第 n 步时微囊藻群体的速度；∆𝑡𝑡是时间步长。 
根据每个时间步长内的加速度，计算出这个时间步长结束后的速度，根据以上的控制方程，计算微囊

藻群体在下一步开始时的位置。微囊藻群体的加速度计算公式如下： 
 u𝑛𝑛 = 𝑢𝑢𝑛𝑛−1 + ax𝑛𝑛−1 × ∆𝑡𝑡                          (S7) 
 v𝑛𝑛 = 𝑣𝑣𝑛𝑛−1 + ay𝑛𝑛−1 × ∆𝑡𝑡                        (S8) 
 w𝑛𝑛 = 𝑤𝑤𝑛𝑛−1 + az𝑛𝑛−1 × ∆𝑡𝑡                         (S9) 

 𝑎𝑎𝑛𝑛����⃗ = 𝐹𝐹ℎ𝑛𝑛�������⃗
𝑚𝑚

                               (S10) 

式中，𝑎𝑎𝑛𝑛����⃗是微囊藻群体第 n 步时加速度的矢量；ax𝑛𝑛、ay𝑛𝑛和az𝑛𝑛是微囊藻群体第 n 步时加速度矢量在 x、
y、z 方向上的分量；𝐹𝐹ℎ𝑛𝑛������⃗是微囊藻群体第 n 步时所受外力合力的矢量；𝑚𝑚是微囊藻群体的质量。 

根据各个时刻微囊藻群体所受的外力，计算这个时刻微囊藻的加速度，根据以上方程，计算微囊藻群

体在下一步开始时的速度。微囊藻在同一时刻所受的外力有紊流拖曳力、浮力和重力，这三种外力的矢量

和为微囊藻群体所受外力的合力。微囊藻群体所受外力的计算公式如下： 
 𝐹𝐹ℎ𝑛𝑛������⃗ = 𝐹𝐹wn������⃗ + 𝑓𝑓𝑛𝑛���⃗ + 𝐺𝐺𝑛𝑛����⃗                                 (S11) 

 𝐹𝐹wn������⃗ =𝐹𝐹wnx��������⃗ + 𝐹𝐹wny���������⃗ + 𝐹𝐹wnz��������⃗                           (S12) 

 𝐹𝐹wnx = �3𝜇𝜇𝐶𝐶𝐷𝐷𝑅𝑅𝑅𝑅𝑑𝑑
4𝜌𝜌𝑝𝑝𝑑𝑑2𝑝𝑝

(𝑢𝑢𝑛𝑛 − 𝑢𝑢𝑤𝑤𝑛𝑛) + 1
2
� 𝜌𝜌
𝜌𝜌𝑝𝑝
�
2
𝑢𝑢𝑤𝑤𝑛𝑛

𝜕𝜕𝑢𝑢𝑤𝑤𝑛𝑛
𝜕𝜕𝑥𝑥

𝑑𝑑
𝑑𝑑𝑑𝑑

(𝑢𝑢𝑛𝑛 − 𝑢𝑢𝑤𝑤𝑛𝑛)� × 𝑚𝑚         (S13) 

 𝐹𝐹wny = �3𝜇𝜇𝐶𝐶𝐷𝐷𝑅𝑅𝑅𝑅𝑑𝑑
4𝜌𝜌𝑝𝑝𝑑𝑑2𝑝𝑝

(𝑣𝑣𝑛𝑛 − 𝑣𝑣𝑤𝑤𝑛𝑛) + 1
2
� 𝜌𝜌
𝜌𝜌𝑝𝑝
�
2
𝑣𝑣𝑤𝑤𝑛𝑛

𝜕𝜕𝑣𝑣𝑤𝑤𝑛𝑛
𝜕𝜕𝑥𝑥

𝑑𝑑
𝑑𝑑𝑑𝑑

(𝑣𝑣𝑛𝑛 − 𝑣𝑣𝑤𝑤𝑛𝑛)� × 𝑚𝑚         (S14) 

 𝐹𝐹wnz = �3𝜇𝜇𝐶𝐶𝐷𝐷𝑅𝑅𝑅𝑅𝑑𝑑
4𝜌𝜌𝑝𝑝𝑑𝑑2𝑝𝑝

(𝑤𝑤𝑛𝑛 − 𝑤𝑤𝑤𝑤𝑛𝑛) + 1
2
� 𝜌𝜌
𝜌𝜌𝑝𝑝
�
2
𝑤𝑤𝑤𝑤𝑛𝑛

𝜕𝜕𝑤𝑤𝑤𝑤𝑛𝑛

𝜕𝜕𝑥𝑥
𝑑𝑑
𝑑𝑑𝑑𝑑

(𝑤𝑤𝑛𝑛 − 𝑤𝑤𝑤𝑤𝑛𝑛)� × 𝑚𝑚           (S15) 

 𝑓𝑓𝑛𝑛 = 𝜌𝜌𝜌𝜌 𝑚𝑚
𝜌𝜌𝑝𝑝

                                    (S16) 

 𝐺𝐺𝑛𝑛 = 𝑚𝑚𝜌𝜌                                   (S17) 
式中，𝐹𝐹wn������⃗是微囊藻群体第 n 步时所受紊流拖曳力的矢量；𝑓𝑓𝑛𝑛���⃗是微囊藻群体第 n 步时所受浮力的矢量；𝐺𝐺𝑛𝑛����⃗
是微囊藻群体第 n 步时所受重力的矢量；𝐹𝐹wnx、𝐹𝐹wny和𝐹𝐹wnz是微囊藻群体第 n 步时所受紊流拖曳力的矢量

在 x、y、z 方向上的分量；𝜌𝜌、𝜌𝜌𝑝𝑝分别为水和微囊藻群体的质量密度；𝑢𝑢𝑤𝑤𝑛𝑛、𝑣𝑣𝑤𝑤𝑛𝑛、𝑤𝑤𝑤𝑤𝑛𝑛是第 n 步时微囊藻

群体附近的水在 x、y、z 方向上的流速；𝑅𝑅𝑅𝑅𝑑𝑑为颗粒雷诺数；𝐶𝐶𝐷𝐷为紊流拖曳系数；𝑑𝑑𝑝𝑝为微囊藻群体的粒径；

𝜇𝜇是动力粘度。 
2.2 太湖三维水动力子模型 

本研究建立的三维水动力子模型包括太湖湖面及 22 条主要出入湖河道（图 1），面积 2338 km2，为了

更好的模拟地形变化和风生流造成的垂向紊动，垂向采用 σ坐标，均分为 10 层。经纬度坐标系选取 WGS84
坐标系，投影带坐标系选取北京 1954 坐标系，中央经线为 120°E。模拟区域在水平上划分为 19885 个三

角形网格（附图Ⅲa），未进行局部加密，网格大小范围为 0.08~0.14 km2。模拟区域的湖底高程根据太湖流

域管理局提供的湖内点位数据进行插值，以湖底最低位置的高程为 0（附图Ⅲb）。 



 

 

 
附图Ⅲ 太湖三维水动力子模型网格划分及湖底高程（a.网格划分；b.湖底高程） 

 
在 σ坐标系下，本研究建立的太湖三维水动力子模型的连续性方程、动量方程以及输运方程可以改写

为如下形式： 

 u=Rcosϕ dλ
dt

    v=R dϕ
dt

                            (S18) 

 ∂h
∂t

+ 1
Rcosϕ

�∂hu
∂λ

+ ∂hvcosϕ
∂ϕ

�+ ∂hω
∂σ

=hS                    (S19) 

𝜕𝜕ℎ𝑢𝑢
𝜕𝜕𝑑𝑑

+ 1
𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅

�𝜕𝜕ℎ𝑢𝑢
2

𝜕𝜕𝜕𝜕
+ 𝜕𝜕ℎ𝑣𝑣𝑢𝑢𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅

𝜕𝜕𝑅𝑅
� + 𝜕𝜕ℎ𝜔𝜔𝑢𝑢

𝜕𝜕𝜕𝜕
= �𝑓𝑓 + 𝑢𝑢

𝑅𝑅
𝑡𝑡𝑎𝑎𝑡𝑡𝑡𝑡�𝑣𝑣ℎ − 1

𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅
�𝜌𝜌ℎ 𝜕𝜕𝜕𝜕

𝜕𝜕𝜕𝜕
+ 1

𝜌𝜌0

𝜕𝜕𝑝𝑝𝑎𝑎
𝜕𝜕𝜕𝜕

+

𝑔𝑔
𝜌𝜌0
∫ 𝜕𝜕𝜌𝜌

𝜕𝜕𝜕𝜕
𝑑𝑑𝑑𝑑 +𝜕𝜕

𝑧𝑧
1
𝜌𝜌0
�𝜕𝜕𝑆𝑆𝑥𝑥𝑥𝑥
𝜕𝜕𝜕𝜕

+ 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑡𝑡 𝜕𝜕𝑆𝑆𝑥𝑥𝑥𝑥
𝜕𝜕𝑅𝑅

�� + ℎ � 𝜕𝜕
𝜕𝜕𝑥𝑥
�2𝐴𝐴 𝜕𝜕𝑣𝑣

𝜕𝜕𝑦𝑦
� + 𝜕𝜕

𝜕𝜕𝑦𝑦
�𝐴𝐴 �𝜕𝜕𝑢𝑢

𝜕𝜕𝑦𝑦
+ 𝜕𝜕𝑣𝑣

𝜕𝜕𝑥𝑥
��� + 𝜕𝜕

𝜕𝜕𝜕𝜕
�𝑣𝑣𝑣𝑣
ℎ
𝜕𝜕𝑢𝑢
𝜕𝜕𝜕𝜕
� + ℎ𝑢𝑢𝑅𝑅𝑆𝑆         (S20) 

𝜕𝜕ℎ𝑣𝑣
𝜕𝜕𝑑𝑑

+ 1
𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅

�𝜕𝜕ℎ𝑢𝑢𝑣𝑣
𝜕𝜕𝜕𝜕

+ 𝜕𝜕ℎ𝑣𝑣2𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅
𝜕𝜕𝑅𝑅

� + 𝜕𝜕ℎ𝜔𝜔𝑣𝑣
𝜕𝜕𝜕𝜕

= −�𝑓𝑓 + 𝑢𝑢
𝑅𝑅
𝑡𝑡𝑎𝑎𝑡𝑡𝑡𝑡�𝑢𝑢ℎ − 1

𝑅𝑅
�𝜌𝜌ℎ 𝜕𝜕𝜕𝜕

𝜕𝜕𝑅𝑅
+ 1

𝜌𝜌0

𝜕𝜕𝑝𝑝𝑎𝑎
𝜕𝜕𝑅𝑅

+

𝑔𝑔
𝜌𝜌0
∫ 𝜕𝜕𝜌𝜌

𝜕𝜕𝑅𝑅
𝑑𝑑𝑑𝑑 +𝜕𝜕

𝑧𝑧
1
𝜌𝜌0
� 1
𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅

𝜕𝜕𝑆𝑆𝑥𝑥𝑥𝑥
𝜕𝜕𝜕𝜕

+ 𝜕𝜕𝑆𝑆𝑥𝑥𝑥𝑥
𝜕𝜕𝑅𝑅

�� + ℎ � 𝜕𝜕
𝜕𝜕𝑥𝑥
�𝐴𝐴 �𝜕𝜕𝑢𝑢

𝜕𝜕𝑦𝑦
+ 𝜕𝜕𝑣𝑣

𝜕𝜕𝑥𝑥
�� + 𝜕𝜕

𝜕𝜕𝑦𝑦
�2𝐴𝐴 𝜕𝜕𝑣𝑣

𝜕𝜕𝑦𝑦
�� + 𝜕𝜕

𝜕𝜕𝜕𝜕
�𝑣𝑣𝑣𝑣
ℎ
𝜕𝜕𝑣𝑣
𝜕𝜕𝜕𝜕
� + ℎ𝑣𝑣𝑅𝑅𝑆𝑆 (S21) 

式中，𝑢𝑢和𝑣𝑣是水平流速；t 是时间；𝜆𝜆和ϕ是经度和纬度；R是地球的半径；ℎ是总水深；𝑆𝑆是点源输入的变

化的流量；w 是垂向流速；𝜎𝜎是纵坐标；g 是重力加速度；𝜂𝜂 是地面高程; 𝜌𝜌𝑎𝑎是空气密度；𝜌𝜌0是水的相对密

度；𝑝𝑝𝑎𝑎是大气压力；𝑆𝑆𝑥𝑥𝑥𝑥, 𝑆𝑆𝑥𝑥𝑦𝑦, 𝑆𝑆𝑦𝑦𝑥𝑥, 𝑆𝑆𝑦𝑦𝑦𝑦 是辐射应力张量的分量；𝑢𝑢𝑅𝑅 and 𝑣𝑣𝑅𝑅是水流入附近网格的速度；A 是

水平涡流粘度。 
在 σ坐标系下，水深的控制方程为： 

 𝜕𝜕h
𝜕𝜕𝑑𝑑

+ 1
𝑅𝑅 cos ∅

�𝜕𝜕ℎ𝑢𝑢�
𝜕𝜕𝜕𝜕

+ 𝜕𝜕ℎ𝑣𝑣� cos ∅
𝜕𝜕∅

� = ℎ𝑆𝑆           （S22） 

式中，𝑢𝑢�和�̅�𝑣是按深度平均的流速；ℎ是总水深；𝑆𝑆是点源输入的变化的流量；t 是时间；𝜆𝜆和ϕ是经度和纬度；

R是地球的半径。 
在 σ坐标系下，对紊流的模拟控制方程为： 

 𝜕𝜕ℎ𝑘𝑘
𝜕𝜕𝑑𝑑

+ 1
𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅

�𝜕𝜕ℎ𝑢𝑢𝑘𝑘
𝜕𝜕𝜕𝜕

+ 𝜕𝜕ℎ𝑣𝑣𝑘𝑘𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅
𝜕𝜕𝑅𝑅

� + 𝜕𝜕ℎ𝜔𝜔𝑘𝑘
𝜕𝜕𝜕𝜕

= ℎ𝐹𝐹𝑘𝑘 + 1
ℎ
𝜕𝜕
𝜕𝜕𝜕𝜕
�𝑣𝑣𝑡𝑡
𝜕𝜕𝑘𝑘

𝜕𝜕𝑘𝑘
𝜕𝜕𝜕𝜕
� + ℎ(𝑃𝑃 + 𝐵𝐵 − 𝜀𝜀)      (S23) 

 𝜕𝜕ℎ𝜀𝜀
𝜕𝜕𝑑𝑑

+ 1
𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅

�𝜕𝜕ℎ𝑢𝑢𝜀𝜀
𝜕𝜕𝜕𝜕

+ 𝜕𝜕ℎ𝑣𝑣𝜀𝜀𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅
𝜕𝜕𝑅𝑅

� + 𝜕𝜕ℎ𝜔𝜔𝜀𝜀
𝜕𝜕𝜕𝜕

= ℎ𝐹𝐹𝜀𝜀 + 1
ℎ
𝜕𝜕
𝜕𝜕𝜕𝜕
�𝑣𝑣𝑡𝑡
𝜕𝜕𝜀𝜀

𝜕𝜕𝜀𝜀
𝜕𝜕𝜕𝜕
� + ℎ 𝜀𝜀

𝑘𝑘
(𝑐𝑐1𝜀𝜀𝑃𝑃 + 𝑐𝑐3𝜀𝜀𝐵𝐵 − 𝑐𝑐2𝜀𝜀𝜀𝜀)  (S24) 

a b



 

 

式中，ℎ是总水深；𝑘𝑘是紊流动能；𝜀𝜀是紊流耗散率；𝑢𝑢和𝑣𝑣是水平流速；t 是时间；𝜆𝜆和ϕ是经度和纬度；R是
地球的半径；ℎ是总水深；w 是垂向流速；𝜎𝜎是纵坐标；g 是重力加速度；𝑃𝑃是剪切力产生的项；𝐵𝐵是浮力产

生的项；𝜎𝜎𝑘𝑘 , 𝜎𝜎𝜀𝜀 , 𝑐𝑐1𝜀𝜀, 𝑐𝑐2𝜀𝜀, 𝑐𝑐3𝜀𝜀是经验常数；𝑣𝑣𝑑𝑑是涡流粘度；𝐹𝐹𝑘𝑘、𝐹𝐹𝜀𝜀是水平扩散项。 
大型浅水湖泊中，风生流是重要的流态，在 σ坐标系下，对风应力的模拟控制方程为： 

 𝜏𝜏𝑅𝑅���⃗ = 𝜌𝜌𝑎𝑎𝑐𝑐𝑑𝑑|𝑢𝑢𝑤𝑤|𝑢𝑢𝑤𝑤�����⃗                                (S26) 
式中，�̅�𝜏𝑅𝑅是风应力的矢量；𝜌𝜌𝑎𝑎是空气的密度；𝑐𝑐𝑑𝑑是风应力拖曳系数；𝑢𝑢𝑤𝑤�����⃗是水面以上 10 米处的风速；|𝑢𝑢𝑤𝑤|
是风速矢量的模。 
2.3 微囊藻质量密度子模型 

本研究根据 Wallace 修改的 Visser 提出的光驱动下微囊藻质量密度变化的数学模型，建立了光照强度

与微囊藻群体质量密度的关系，对模型中的参数未作改动。在本研究中，微囊藻群体的质量密度变化仅与

所在位置的光照强度变化有关，二者之间的关系式为： 
 ρp(t+∆t)=ρp(t)+dt∆t                         (S27) 

 �𝑑𝑑𝑡𝑡 = 𝑘𝑘1𝐼𝐼𝑅𝑅−𝐼𝐼/𝐼𝐼0 + 𝑘𝑘2    𝐼𝐼 ≥ 𝐼𝐼0
𝑑𝑑𝑡𝑡 = 𝑘𝑘3𝜌𝜌𝑝𝑝(𝑡𝑡) + 𝑘𝑘4     𝐼𝐼 < 𝐼𝐼0

                  (S28) 

式中，ρp为微囊藻群体的质量密度；t为时间；∆t为时间步长；𝑑𝑑𝑡𝑡为微囊藻质量密度的变化率；𝐼𝐼为所在位

置的光照强度；𝐼𝐼0为微囊藻群体质量密度最大时的光照强度；𝑘𝑘1、𝑘𝑘2、𝑘𝑘3、𝑘𝑘4为常数。 
当光强处于增大趋势且 I > I0 时，对 3.2-2 进行修正，增加了响应时间，使得微囊藻群体的质量密度变

化速率下降。 
 dtw=e-(t/τr)dt|t-∆t+(1-e-(t/τr))dt|t                          (S29) 

式中，τr为响应时间；t为时间；∆t为时间步长。 
水面的光照强度随时间变化，微囊藻在不同水深的位置，所在位置的光照强度与此时水面的光照强度

关系受朗伯-比尔定律的控制。 
 IS=Imaxsin(πt/DL)                            (S30) 

 Iz=IS/eηz                             (S31) 
式中，η为水的消光系数，z 表示微囊藻群体所在水层的深度，IS表示水面的光照强度；Imax表示中午时最

大的光照强度值，DL表示光照周期。 
3 太湖三维水动力子模型的验证 

本研究根据太湖的水文、地形数据在 MIKE 3 中建立了太湖三维水动力子模型，并使用 2017 年的水

位数据和太湖中不同测点三个方向（x、y、z）的整水柱平均紊流动能数据来验证本研究建立的模型。 
3.1 水位验证 

实测的水位数据来自太湖望亭、西山水文站（图 2），模拟的水位数据来自本研究建立的太湖三维水动

力子模型输入2017年的太湖水文、气象数据后输出的结果。对验证指标准确性的分析使用纳什系数（NSE）。
结果表明，望亭水文站实测与模拟水位的纳什系数是 0.88，西山水文站实测与模拟水位的纳什系数是 0.90，
可以认为对出入湖流量的模拟是比较准确的（附图Ⅳ）。 
3.2 不同测点整水柱平均紊流动能验证 

实测的紊流动能数据来自作者课题组在太湖竺山湾、贡湖湾、梅梁湾、湖心北开展的 8 个点的野外观

测（图 1），模拟的紊流动能数据来自本研究建立的太湖三维水动力子模型输入 2017 年的太湖水文、气象

数据后在相同位置输出的结果。对验证指标准确性的分析使用纳什系数（NSE）。结果表明，8 个测点的三

个方向紊流动能的纳什系数都大于 0.50，可以认为对太湖紊流模拟的准确性也是可以接受的（附表Ⅱ）。

不同测点的实测与模拟紊流动能对比见附图Ⅴ~附图ⅩⅡ。 
 



 

 

 

附图Ⅳ 实测与模拟的太湖水位对比（a.望亭水文站；b.西山水文站） 
 

附表Ⅱ 太湖不同测点实测与模拟紊流动能的纳什系数 

点位 位置 验证时间 X 方向 NSE Y 方向 NSE Z 方向 NSE 

1 竺山湾 
2017/8/24~ 

2017/8/30 
0.72 0.69 0.65 

2 梅梁湾 
2017/1.13~ 

2017/1/13 
0.64 0.57 0.52 

3 梅梁湾 
2017/1/13~ 

2017/1/13 
0.71 0.58 0.61 

4 梅梁湾 
2017/1/13~ 

2017/1/13 
0.66 0.55 0.53 

5 贡湖湾 
2017/5/26~ 

2017/5/26 
0.57 0.69 0.59 

6 贡湖湾 
2017/5/26~ 

2017/5/26 
0.55 0.52 0.58 

7 贡湖湾 
2017/5/26~ 

2017/5/26 
0.61 0.67 0.60 

8 湖心北 
2017/7/30~ 

2017/7/30 
0.70 0.51 0.58 



 

 

 

附图Ⅴ 测点 1 紊流动能实测值与模拟值对比 

 
附图Ⅵ 测点 2 紊流动能实测值与模拟值对比 



 

 

 

附图Ⅶ 测点 3 紊流动能实测值与模拟值对比 

 

附图Ⅷ 测点 4 紊流动能实测值与模拟值对比 



 

 

 
附图Ⅸ 测点 5 紊流动能实测值与模拟值对比 

 

附图Ⅹ 测点 6 紊流动能实测值与模拟值对比 



 

 

 
附图ⅩⅠ 测点 7 紊流动能实测值与模拟值对比 

 
附图ⅩⅡ 测点 8 紊流动能实测值与模拟值对比 



 

 

4 微囊藻迁移的 IBM模型的验证 

本研究使用微囊藻迁移 IBM 模型，对 2017 年 8 月 28 日—8 月 29 日太湖竺山湾内微囊藻迁移的过程

以及 2017 年 9 月 13 日—14 日太湖水华面积减小的过程进行反演，以此来验证我们建立的微囊藻迁移 IBM
模型。 
4.1 太湖竺山湾内微囊藻迁移过程的反演 

实测数据来自作者课题组在 2017 年 8 月 28 日—8 月 29 日在太湖竺山湾 9 个采样点采集的藻群体粒

径的 d50 数据和风速风向数据。通过对风场数据分析和水面藻群体粒径的 d50 数据分析发现，2017 年 8 月

28 日—8 月 29 日，太湖的竺山湾日均风速为 2.61 m/s，主导风向为东北风和东北偏东风。这两天在竺山湾

的九个固定测点实测的水面微囊藻群体的粒径 d50 发现，偏北的测点在 8 月 29 日测得的水面微囊藻群体

粒径的 d50 比前一天要小，偏南的测点在 8 月 29 日测得的水面微囊藻群体粒径的 d50 比前一天要大（附图

ⅩⅢ）。因此可以认为，这段时间内，大粒径的微囊藻群体在向西南移动，与主导风向的方向一致。 

 
附图ⅩⅢ 太湖竺山湾实测的微囊藻 d50 

 
模拟数据来自本研究建立的微囊藻迁移 IBM 模型模拟的大粒径微囊藻群体（d=600 μm）在同期太湖

流场中的迁移（2017 年 8 月 28 日—8 月 29 日）。同期的太湖流场数据来自本研究建立的太湖三维水动力

子模型的输出。通过微囊藻群体质量密度子模型，我们模拟了迁移过程中微囊藻群体质量密度的变化，初

始的微囊藻质量密度根据多年采样结果设置为 985 kg/m3。初始微囊藻群体放置的位置距离水底 1.6 m。考

虑到紊流影响的随机性，本研究在模拟的大粒径微囊藻群体（d=600 μm）在太湖流场中的迁移时，计算了

同粒径的 100 个群体的迁移。模拟情景设置详见附表Ⅲ。 
 

附表Ⅲ 微囊藻迁移模拟情景设置 

太湖流场 初始位置 质量密度 
群体粒径/ 

μm 

模拟粒子数目/ 

个 

2017/8/28~ 

2017/8/29 
4 号点 随光强变化 600 100 

 
由于微囊藻的垂向分布对其水平迁移有重要影响，本研究将模拟结束后停留位置是 100 个群体中值的

这一群体当作典型群体，将典型群体的迁移轨迹绘制于附图ⅩⅣ。由图可见，在垂向上，模拟的微囊藻群

体基本漂浮在水面。而从水平迁移的轨迹来看，模拟的微囊藻群体从初始位置出发向东南方向迁移，也与

同时期实测的风向相近。 
从实测的微囊藻微囊藻群体粒径的 d50 数据判断，2017 年 8 月 28 日—8 月 29 日，在太湖竺山湾主导

的东北风影响下，大粒径的微囊藻群体向下风向（西南方）迁移。本研究建立的微囊藻群体 IBM 模型对
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大粒径微囊藻群体（d=600 μm）的模拟反演了该时段微囊藻群体迁移的过程。模拟结果表明，在 2017 年

8 月 28 日—8 月 29 日的风速影响下（日均风速 2.61 m/s），大粒径的群体基本漂浮在水面上，而水面是风

生流影响强烈的区域，因此大粒径群体（d=600 μm）向下风向迁移。从模拟结果对实测结果的反演来看，

本研究建立的微囊藻迁移 IBM 模型对微囊藻在太湖中迁移的模拟是可信的。 

 
附图ⅩⅣ 太湖竺山湾模拟的微囊藻群体迁移轨迹 

4.2 太湖水华面积减小的反演 

实测数据来自国家科技基础条件平台—国家地球系统科学数据中心-湖泊-流域分中心对 MODIS 卫星

拍摄的太湖水面照片的分析。结果表明，2017 年 9 月 13 日—14 日，太湖水华面积由 262.57 km2 减少至

37.13 km2，水华暴发最严重的区域也由西部沿岸区的南侧变为西部沿岸区的北侧（附图ⅩⅤ）。两次卫星

照片拍摄时刻的风速由 2017 年 9 月 13 日的 4.1 m/s 变为 2017 年 9 月 14 日的 6.7 m/s，盛行风向是东北风

（NE）。 

 
附图ⅩⅤ 太湖水华面积变化 

模拟数据来自本研究建立的微囊藻迁移 IBM 模型模拟的大粒径微囊藻群体（d=600 μm）在同期太湖

流场中的迁移（2017 年 9 月 13 日—9 月 14 日）。同期的太湖流场数据来自本研究建立的太湖三维水动力
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子模型的输出。通过微囊藻群体质量密度子模型，我们模拟了迁移过程中微囊藻群体质量密度的变化，初

始的微囊藻质量密度根据多年采样结果设置为 985 kg/m3。初始的微囊藻群体根据 2017 年 9 月 13 日水华

暴发的区域，在水华暴发相应位置的网格内都放置 100 个大粒径的微囊藻群体，距水面均为 0.05 m（附图

ⅩⅥa）。模拟情景设置详见附表Ⅳ。 
附表Ⅳ 水华面积变化模拟情景设置 

太湖流场 初始位置 质量密度 
群体粒径/ 

μm 

模拟粒子 

总数/个 

2017/9/13 

2017/9/14 
水华暴发区 随光强变化 600 10000 

模拟的结果表明，2017 年 9 月 13—14 日，大部分群体都在盛行风（东北风）的驱动下，向西南转移，

在太湖西部沿岸区的边界堆积（附图ⅩⅥb）。但是由于 2017 年 9 月 14 日卫星拍摄前三小时开始，风速维

持在 6m/s 以上，卫星拍摄时刻的风速更是达到了 6.7 m/s，大部分群体都难以维持在水面，因此水华面积

减小（附图ⅩⅥb）。从模拟结果对实测结果的反演来看，本研究建立的微囊藻迁移 IBM 模型对太湖水华

面积变化的模拟是可信的。 

 

附图ⅩⅥ 表层颗粒分布（a.初始状态；b.最终状态） 
 

网格中颗粒数 网格中颗粒数

a b
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